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1.

6.

IzraCunaj simplicijalne homoloSke grupe trokutastog padobrana koji se do-
bije identifikacijom triju vrhova 2-simpleksa AZ.

. Izracunaj simplicijalne homoloSke grupe A-kompleksa X koji se dobije od

n-simpleksa A" identifikacijom svih podsimpleksa (stranica) iste dimenzije.
Dakle, X ima po jedan k-simpleks za svaki k < n.

. Dokazi da je lancana homotopnost preslikavanja lancanih kompleksa, relacija

ekvivalencije.

(a) Postoji li kratki egzaktni niz 0 — Zy — Zg & Zp — Zy — 0?

(b) Opcenitije, za koje abelove grupe A postoji kratki egzaktni niz
0—Zpm - A— Zpn — 0, gdje je p prost broj?

(c) Isto pitanjeza 0 - Z — A — Z, — 0.

. Neka je f: (X,A) — (Y,B) preslikavanje parova tako dasui f: X — Y i

restrikcija f|4: A — B homotopske ekvivalencije.

(a) Pokazida je fi: Hy(X,A) - H,(Y,B) izomorfizam za sve n.

(b) Uvjeri se da unatoc tome preslikavanje f: (X, A) — (Y, B) ne mora biti
homotopska ekvivalencija parova, tj. ne mora postojati preslikavanje
g: (Y,B) — (X, A) takvo da su kompozicije gf i fg homotopne odgo-
varajucim identitetama preko homotopija parova. [Uputa: Promatraj
inkluziju i: (D", S" 1) — (D", D™\ {0}) i primijeti da ako je f: (X, A) —
(Y, B) homotopska ekvivalencija parova, onda je i f: (X,A) — (Y,B)
homotopska ekvivalencija parova.]

Neka je X konus nad 1-skeletom tetraedra A3, dakle, X je unija segmenata
koji spajaju baricentar od A3 sa svim tockama $est bridova tetraedra.

(a) Za sve tocke x € X izracunaj takozvane lokalne homoloske grupe
Hy(X, X\ {x}).

(b) Oznacimo s 0X < X potprostor koji se sastoji od onih tocaka x € X za
koje je H, (X, X \ {x}) = 0 za sve n, i za sve x € 0X izracunaj lokalne
homoloske grupe H, (0X,0X \ {x}).

(c) Koristeci se dobivenim rezultatima, odredi koji podskupovi A € X imaju
svojstvo da je h(A) < A za sve homeomorfizme h: X — X.



