
DIOFANTSKE APROKSIMACIJE I PRIMJENE

1. zadaća

1. Dokažite da je broj α =
∞∑
n=0

2−n2
iracionalan.

2. Neka su h
k i h′

k′ susjedni elementi Fareyevog niza Fn. Dokažite da je

tada k + k′ > n.

3. Neka h
k i h′

k′ prolaze svim parovima uzastopnih elemenata Fareyevog

niza Fn, n > 1. Izračunajte

min

(
h′

k′
− h

k

)
i max

(
h′

k′
− h

k

)
.

4. Neka su h
k ,

h′′

k′′ ,
h′

k′ tri uzastopna elementa niza Fn. Dokažite da je
k + k′

k′′
prirodan broj, te da vrijedi

k + k′

k′′
=

h+ h′

h′′
=

⌊
k + n

k′′

⌋
.

5. Označimo sa sn n-ti član niza 1, 2, 3, 4, 6, 8, 9, 12, 16, . . . prirodnih bro-

jeva oblika 2a3b, a, b ∈ N ∪ {0}, zapisanih u rastućem redoslijedu.

Dokažite da je

lim
n→∞

sn+1

sn
= 1.
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